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@Exercice I. Soient J =] —7/2,7/2], et F, f:J — R deux fonctions définies par
f(t) =tan(t) et F(t) = —In(cos(t)), VteJ
(1) Justifier que la fonction F est une primitive de la fonction f sur J. 98 gt Lo e

Eo

(2) Résoudre I'équation différentielle y' + tan(t)y = cos(t) sur J =| — 7/2,7/2[. < | L5 ¢» wia?
6§§\5 Exercice II.  On se propose de résoudre I’équation différentielle SIUNE donel
I / — —t t
(B) ¢ -2y +y=ce +e ’,‘\,.,fﬂk'nmu\-.g e
(1) Résoudre I'équation homogene associée 43 pts — 4
N Lo e YR PN P
(Eo) o' —2y +y=0, tcR. 4 g e P g o(tNR
(2) Trouver une solution particuliere de ’équation g = ) OF poe B=C =70
(Br) y' =2y +y=¢e', teR. of - AT 3 .
(3) Trouver une solution particuliere de ’équation A e Lo it e” >
(B2) ' =2/ +y=e", teR 4T B> \gg o o=
(4) En déduire une solution particuliere de I'équation (E). 4 ¢ts
(5) Résoudre I'équation (E). oS¢t - "
¢ - 3N
Exercice IIL  Soit P = X* — 4X? £ 5X2 —4X +4. | 5 [05 ¢ T &
'%L’\L /[ _>57 -;.__ +L1A‘ Q_l e‘u{'ﬂ\— o e b-':tﬂun‘lﬂ
— a) Montrer que a = 2 est une racine double de P. ™ e S 2
b) Décomposer le polynéme P en produit des polynomes irréductibles sur R. 45 gts ok O E R
Aivi a0 PRS- WIRTTY
Exercice IV. Soit
-1 1 1
A= 0 2 1
1 1 1
L g (1) Calculer le determinant de la matrice A. Quel est le rang de la matriC(\a A? Est el%e inversible?
- Pourquoi? ( A yor A+ OF o v}A A0S g Lowverm@lts o A )
4 (2) Montrer que la famille des vecteurs
-1 1 1
B=[ei=10],e5=12],e5=1[1
1 1 1
est une base de R®.
— oi a base canonique de R”. Ecrire la matrice de passage + de la base B a la base B'.
teb (3) Soit Blab que de R®. E la matrice de passage Pg s de la base B & la base B
2ets —> (4) Trouver la matrice de passage P/ 3 de la base B’ a la base B. (4 gt soor T o> '\’s;;;. A agh ._AQMQ& >

(5) Soit f un endomorphisme de R3 dont la matrice de representation dans la base canonique B est

-‘L?’fs/ 3 -3 2

— Y4 4 Q. M, =3 -4 3

%‘Whi‘: ET“L\_ o Gone 58,58(f) S
Montrer que dans la base B’, la matrice de representation de f est

1 0 0

Mps(f)=[0 —1 0

0 0 2

P

‘.5: —(6) On consideére des endomorphismes f,n € N*, définis par f! = f et f**! = fo f pour tout
n € N*. Calculer la matrice de representation de f™ dans la base B’.
iR fc,v, (7) Calculer le matrice de representation de f™ dans la base canonique B.
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