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1. Calculer Z
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2. Soit(uy)n>0 la suite récurrente définie pap = 1 etu,+1 = % + —,n>0.

mn
(a) Donner les valeurs de; et us.

(b) Pourz > 0 étudier la variation d¢f(x) = g + —. Esquisser son graphe et indiquer le point minimal.
x

(c) Dessiner lgoile d’araignéeassociée a la suit@:, ), >o.
. 1
(d) Montrer que sic > 2 alors 0 < f(x) = f(2) < 5(z = 2)

(e) Que peut-on conclure slim,, ... u, ? (justifier).

3. Dans I'espace muni d'un repeére cartésien, on considgiufequi passe pat(0;0;1); B(0;1;0); C(1;1;0).
(a) Déterminer un vecteur normal au plan.
(b) Déterminer une équation du plan
(c) Déterminer la distance entre le plan et le pdintl; 1; 1).

4. Soientr = (2 —2 1)e Mi3(R) et M = o ox, ol e Mas 1 (R) estla matrice transposee de
(a) Quelle est la taille de la matrickl = oz ?

(b) Calculer les produits matricielles : > , T M tx, x MM ‘.

(Indication : On pourra utiliser I'associativité du protoiatriciel).

(c) Déterminer pour tout > 0 une formule simple pour le produit (M)™ .
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5. SoitB = < 6 19

) € My (R). Déterminer les valeurs propres et vecteurs propres &ssada matrice B.

6. (a) Donner un DLg(0) des deux fonctions : x +— cosz et z + sin(z?).

5 cos?(x) +sin(z?) — 1

1 — cos(z?)
lcul lim ——=
(b) Calculer lim Sn(2?) — 27

z—0 sin(a:Q)

ainsique lim =z
z—0
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7. Trouver la solution générale de? _ - y =0 etensuite de A y+x?=0.
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